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Jèma 1. EÐnai to sÔnolo twn anagnwrÐsimwn glwss¸n se èna koinì alf�bhto kleistì
wc proc th sunolojewrhtik  ènwsh? Na apodeÐxete prosektik� kai sÔntoma thn ap�nths 
sac.

LÔsh. 'Estw M1 kai M2 dÔo mhqanèc pou anagnwrÐzoun dÔo dedomènec gl¸ssec koinoÔ
alfab tou, èstw tic L1 kai L2, antÐstoiqa. Kataskeu�zoume mÐa mhqan  M me dÔo prìs-
jetec tainÐec, h opoÐa gia opoiad pote eÐsodo w, sthn pr¸th apì tic dÔo prìsjetec tainÐec
prosomoi¸nei thn M1 gia eÐsodo w kai sth deÔterh thn M2 gia thn Ðdia eÐsodo. H M
apodèqetai e�n kai mìnon e�n mÐa toul�qiston apì thc M1 kai M2 apodeqjeÐ. EÐnai fanerì
ìti h M anagnwrÐzei th gl¸ssa  L1 ∪ L2.

Jèma 2. èstw L1 mÐa diagn¸simh (apokrÐsimh, apofasÐsimh)gl¸ssa kai L2 mÐa aujaÐreth
gl¸ssa (endeqomènwc oÔte kan anagnwrÐsimh) h opoÐa ìmwc den eÐnai ken , oÔte èqei kenì
sumpl rwma. EÐnai p�ntote h L1 apeikonistik� anag¸gimh sthn L2? H Ðdia er¸thsh an h
L1 eÐnai mìnon anagnwrÐsimh. Aitiolog ste prosektik� kai sÔntoma tic apant seic sac me
apìdeixh   antipar�deigma.

LÔsh. Sthn pr¸th er¸thsh h ap�nthsh eÐnai jetik . Pr�gmati èstw w1 ∈ L2 kai w2 ∈ L2,
ìpou L2 to sumpl rwma thc L2 (  Ôparxh twn w1, w2 sun�getai apì thn upìjesh ìti h L2

kai to sumpl rwm� thc den eÐnai kenèc). Kataskeu�zoume t¸ra thn apeikonistik  anagwg 
F h opoÐa gia eÐsodo w epistrèfei w1 an w ∈ L1, kai w2 alli¸c. H apeikìnish F eÐnai
upologÐsimh epeid  h L1 eÐnai diagn¸simh. EpÐshc profan¸c isqÔei ìti w ∈ L1 an kai mìnon
an F (w) ∈ L2. 'Ara sthn perÐptwsh aut  apodeÐxame thn apeikonistik  anagwgimìthta
thc L1 sthn L2. H ap�nthsh sto deÔtero er¸thma den eÐnai p�ntote katafatik  (dhlad 
eÐnai genik� arnhtik ). Pr�gmati ac jewr soume wc L1 mÐa opoiad pote anagnwrÐsimh all�
ìqi diagn¸simh gl¸ssa (p.q. thn Apodoqh/TM) kai wc L2 mÐa diagn¸simh gl¸ssa. E�n
h L1 anagìtan apeikonistik� sthn L2, tìte apì th jewrÐa gnwrÐzoume ìti h L1 ja  tan
diagn¸simh, diìti k�je gl¸ssa pou an�getai se diagn¸simh gl¸ssa eÐnai epÐshc diagn¸simh,
to opoÐo ìmwc antibaÐnei sthn upìjes  mac ìti h L1 den eÐnai diagn¸simh.

Jèma 3. Na apodeÐxete ìti h gl¸ssa

Zuges-Fraseis-Sat =
{〈φ〉| φ eÐnai ikanopoi simoc logikìc tÔpoc se SKM me �rtio arijmì fr�sewn}

eÐnai NP -pl rhc.
Epex ghsh: SKM = Suzeuktik  Kanonik  Morf ; k�je sÔzeuxh onom�zetai {fr�sh}
(clause).
Upìdeixh: An o φ èqei perittì pl joc fr�sewn, na suzeÔxete ston φ �llh mÐa kat�llhlh
fr�sh.



LÔsh. 'Oti h gl¸ssa Zuges-Fraseis-Sat an kei sthn NP sumperaÐnetai sqedi�zontac
antaitiokratik  mhqan  h opoÐa, afoÔ elègxei ìti o tÔpoc eÐnai se SKM kai èqei �rtio arijmì
fr�sewn, par�gei antaitiokratik� (manteÔei) mÐa timodosÐa kai elègqei e�n eÐnai alhjopoiìc.
GnwrÐzoume apì th jewrÐa ìti o èlegqoc e�n mÐa timodosÐa eÐnai alhjopoiìc mporeÐ na gÐnei
se poluwnumikì qrìno. Gia thn plhrìthta, ja kataskeu�soume se poluwnumikì qrìno
upologÐsimh anagwg  F apì to gnwstì NP-pl rec prìblhma Sat. H F apeikonÐzei èna
tÔpo φ ston φ′ pou orÐzetai wc ex c: an o φ èqei zugì arijmì fr�sewn, tìte wc φ′ paÐrnoume
ton Ðdio ton φ, alli¸c ton (φ ∧ σ) ìpou σ mÐa fr�sh h opoÐa eÐnai p�ntote alhj c, p.q. h
(v∨¬v). 'Oti o φ eÐnai ikanopoi simoc an kai mìnon an o φ′ eÐnai ikanopoi simoc eÐnai �meso
ìtan o φ èqei �rtio arijmì fr�sewn, diìti tìte oi dÔo tÔpoi sumpÐptoun. 'Estw ìti o φ
èqei perittì pl joc fr�sewn. Tìte epeid  h nèa fr�sh σ ikanopoieÐtai apì k�je timodosÐa,
èqoume p�li ìti o φ eÐnai ikanopoi simoc an kai mìnon an o φ′ eÐnai ikanopoi simoc. Tèloc
eÐnai profanèc apì ton orismì tou ìti o φ′ mporeÐ na kataskeuasteÐ se poluwnumikì qrìno
apì ton φ.

'Ola ta jèmata bajmologoÔntai me �rista to 3,5. K�je jèma pou den èqei apolÔtwc
kamÐa perittologÐa oÔte l�joc (akìmh kai e�n eÐnai apolÔtwc kenì) ja
p�rei epiplèon mis  qaristik  mon�da. Sunolikì �rista to 10. Gia bajmì ≥ 9 de
ja metr soun oi qaristikèc mon�dec.
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